EdUp « Matematika, 12 klasé Riba, tolydumas ir iSvestiné pagal apibrézima

Kontrolinis darbas su sprendimais
Riba, tolydumas ir iSvestiné pagal apibrézima
1. Apskaic¢iuokite lim (:z:3 — 2z + 1).
T—2

Sprendimas

Funkcija taske x = 2 apibrézta, todél reiksme tiesiog istatome:

lim (2 —27+1)=2*-2-2+1=8—-4+1=5.
T—2

Atsakymas: 5

2
o o T4+ x—06
2. Apskaiciuokite lim ————.
z—2 22 —4
Sprendimas
Istate x = 2 gauname %. Skaitikliui ieskome dviejy skaiciy, kuriy sandauga —6, o suma 1: tai 3 ir —2,

todél 22 + x — 6 = (x + 3)(z — 2). Vardiklis yra kvadraty skirtumas: 22 — 4 = (z — 2)(z + 2).

B o . (z+3)(x—2) . z+3 243
111117 = hm—: hm =
=2 g2 —4 =2 (x—2)(z+2) 02242 242

2
=

Atsakymas: Z

2
Tt —2x —3
3. Apskaiciuokite lim ——~—
z—3 9 — g2
Sprendimas
Istate = 3 gauname 2. Skaidome: x2 — 22 —3 = (z — 3)(z + 1), 9 — 2% = (3 — z)(3 + 2). Dauginamieji

0
x — 3 ir 3 — x skiriasi tik zenklu:  —3 = —(3 — ).

2 _ _ (3 — _ _
lim & 2z 3:im (3 x)(erl):im (x+1):74:7g

z=3 9 — 2 z=3 3—z)3+z) 23 x+3 6 3
Dazna klaida: suprastinti z — 3 su 3 — z | vieneta ir pamesti minusa.

2
Atsakymas: — 3

VIF9—4
4. Apskaidiuokite lim Y22~ 4

r—7 r—7

Sprendimas

Istate x = 7 gauname %. Skaitiklj ir vardiklj dauginame i$ v/x + 9 + 4. Skaitiklyje susidaro kvadraty
skirtumas (vVz +9)? — 42 =2 4+ 9 — 16 = x — 7. Vardiklio neatskliaudZiame.

limi\/m_Zl—lim( x+9_4)(m+4)—lim v T
=57 z—T7 o7 (- +9+4) =7 (x-T)(Vz+9+4)

1 1
= lim =
=7 \x+9+4 16+ 4

1
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1
Atsakymas: 3
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r—9
5. Apskaic¢iuokite lim .
=9 /r — 3
Sprendimas
Istate # = 9 gauname 3. Skaitiklj ir vardiklj dauginame i3 \/z+3. Vardiklyje gauname (y/z)*—3% = z—9.
oz=9 . (z-9KW=z+3) . (-9Hz+3) _ _
o s~ I o avees i v im(Vetd=3+3=6

Atsakymas: 6

2
6. Apskaic¢iuokite lim s 3.

Tr——+00 €T

Sprendimas

Trupmena padaliname j dvi dalis. Kai x neribotai didéja, % artéja prie nulio (kaip %)

2 3 3
i G (2+>=2+0=2.
xr——400 €T xr—r—400 €T
Atsakymas: 2
2
rr+2, x<l1, C
7. Ar funkcija f(z) = yra tolydi taske x = 17
3z, r>1

Sprendimas
Funkcija tolydi taske, kai riba is kairés, riba is desinés ir reikSmé tame taske sutampa.

lim f(z) = lim (2®+2)=1+2=3,

z—1— x—1—

I = lim 3z =3 1)=3.-1=3.
lim f(z) = lim 3z=3,  f(1)

Visos trys reiksmeés lygios 3, todél funkcija taske x = 1 tolydi.
Atsakymas: taip, tolydi

2
+az, =<1, .
8. Raskite a, su kuria funkcija f(x) = Torah yra tolydi.
204+ 3a, z>1

Sprendimas

Kiekviena dalis pati savaime tolydi, todél vienintelis pavojingas taskas yra z = 1, kur dalys susijungia.
Ten abiejy daliy reikSmés turi sutapti.

lim (22 +az) =1+a, lim (2z + 3a) = 2 + 3a.
z—1- z—1+

1
l1+a=243a = —2a=1 = a:fi.

1
Atsakymas: a = —3
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Riba, tolydumas ir iSvestiné pagal apibrézima

2 —1
. . . — T #1,
9. Raskite a, su kuria funkcija f(z) =¢ =z —1

yra tolydi taske x = 1.
a, r=1

Sprendimas

Funkcija tolydi taske x = 1, kai f(1) lygi ribai, kai z — 1. Randame riba:

— -1 1

lim N Gk o ) B Y
x—1 xr — ]_ z—1 €T — ]_ r—1

Todél f(1) = a turi buti lygi 2.

Atsakymas: a = 2

10. Pagal apibrézima raskite funkcijos f(x) = 7 — 2x iSvestine.

Sprendimas

Apibrézimas: f'(z) = Alim fl@+Az) = fl@)
z—

0 Az
Pirma: randame funkcijos pokytj. Nariai 7 ir —2x susiprastina.

flz+Az)— f(x) =7—-2(x+ Az) — (7T —22) =7 — 22 — 2Ax — 7T+ 2z = —2Ax.
Antra: daliname is Axz. Trecia: Ax — 0.

—2Ax
"(z) = li = lim (-2) = -2.
F@) = imyx = A2
Atsakyme néra x: tiesé visur mazéja tuo paciu greiciu.
Atsakymas: f'(z) = —2

11. Pagal apibrézima raskite funkcijos f(z) = 322 iSvestine.

Sprendimas

Apibrézimas: f'(r) = lim fl@+ Asz — f(z)

Az—0
Pirma: randame funkcijos pokytj.

f(z+ Az) — f(z) = 3(z + Az)? — 32® = 322 + 62Ax + 3Az? — 322 = 62Ax + 3Az>

Antra: daliname is Az (iskeliame Ax pries skliaustus ir suprastiname). Trecia: Az — 0.

6zAz + 3Ax? Ax(6z + 3Ax)
’ 1 AN S SN g 2xbr T oar) .. _
fiz)= lim Az dim I Jim (62 + 3Az) = 6.
Dazna klaida: jstatyti Az = 0 pries padalijant. Tada vél gaunama 2
Atsakymas: f'(z) = 6z

6.
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12. Pagal apibrézima raskite funkcijos f(z) = 22 — 4z + 7 iSvestine.

Sprendimas

Pirma: vietoje x jrasome x + Az ir atskliaudziame.

fz+Az) = (z + Az)® —4(z + Az) + 7= 2° + 22Azx + Ax® — 4z — 4Az + 7.

Antra: atimame f(z) = 2% — 4z + 7. Nariai 22, —4z ir 7 susiprastina.

flz + Az) — f(z) = 2zAz + Az? — 4Ax.

Trecia: daliname i$ Az ir zingsnj maziname iki nulio.

. Az(2z + Ax —4) .
/ — — —_ —
fl(z) = Alémo . = Alalcmo 2z 4+ Az —4) =2z — 4.

Atsakymas: f'(z) =2z —4

Daugiau pamoky ir uzduoc¢iy: edup.lt



